
ESPAÇOS VECTORIAIS

                                              ?  Espaço vectorial sobre   ?
Definição:                                                   
Seja E um conjunto não vazio  e               

Suponha-se definidas em E  duas operações:

,   que  ao par   de elementos de E associa 
um único elemento   pertencente a E.
                        

                        +  :                

 que a cada escalar  e  
associa um único elemento    pertencente a E.

                          .  : ( , )              
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Exemplos:

 o conjunto das matrizes com entradas reais com a 
soma e o produto habituais é um espaço vectorial real.

  

    

Quais as operações?
P(x)=  ,  
Q(x)=           P(x)+Q(x)= ?
            P(x)+Q(x)=  + (a0+b0)

,   P(x)= ?

            P(x)= 

  
 é um espaço vectorial real.

5. ,  2,  3,...,  n são espaços vectoriais reais mas também  
                                      complexos
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Teorema:                                                   

Definição:                                                   

Observações:                                                   

 1. Se    é um espaço vectorial sobre  e W é um 

subespaço de E então  (W, +, . )   é um espaço vectorial sobre 
  
 2. As definições de combinação linear, independência linear,   
     conjunto gerador e base são análogas às dadas em   . 

Exemplos:
1. Em   as matrizes                

, , ,

formam uma base. Efectivamente, qualquer matriz de ,
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pelo que .           4 Geradores 
 

Além disso são linearmente independentes pois

          
implica  

Assim,    

             

2.  

                                               

  
                                   

Além disso são linearmente independentes pois se
                      
pode concluir-se (?) que 

                            

                
                           3 Geradores lineramente independentes= Base

3. 
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Além disso, se                         

            

logo   Assim,  

 Definição:                                                                     

. Caso contrário diz-se de 
dimensão infinita.

                   

Aplicações Lineares (em espaços vectoriais gerais)

Definição:
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Exemplos:

                

Definição:

                     

  
                            

                                                                                   

Teorema:

Observação:
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